Od redakcji

Szanowni Czytelnicy!

7 duza satysfakcja pisze wstep do tego szczegdlnego nume-
ru Semina Scientiarum — czasopisma naukowego redagowanego
przez studentéw. Satysfakcja bierze sie stad, iz niemal wszyscy Au-
torzy artykuléw niniejszego numeru byli stuchaczami mojego wy-
ktadu monograficznego na temat niezupetnosci arytmetyki; badz
to w roku akademickim 2002/2003, badz w roku 2003/2004. Owe
artykuty sa wtasciwie owocem wspomnianego wyktadu. W pierw-
szej czesci wstepu poczynie kilka uwag natury ogélnej, nawiazujac
do zasadniczej mysli mego wyktadu, w drugiej za$ zaprezentuje
artykuty.

1.

Oba twierdzenia Godla i fenomen niezupelnosci, choé¢ dobrze
znane spotecznosci logicznej i matematycznej, nie zostaly jeszcze
odpowiednio ’przetrawione’, aby sta¢ sie pozywka intelektualna
dla mito$nikéw madrosci. Mam wrazenie, ze w srodowisku logi-
kéw istnieje niepisane prawo ’zabraniajace’ zajmowaé sie filozo-
ficznymi interpretacjami twierdzen Godla. Znana jest anegdota
o Alonzo Churchu, ktéry majac watpliwoéci, czy daé zaliczenie
pewnemu studentowi, miat o nim powiedzie¢: Bylbym skionny dac
mu zaliczenie, gdyby on byl sklionny obiecaé, zZe nigdy nie napisze
Zadnego artykutu o filozoficznym znaczeniu Twierdzenia Gédlal.
Wydaje sie jednak, ze (ze wzgledéw czysto statystycznych) musi
sie ukaza¢ wystarczajaco duzo prac filozoficznych na ten temat,
aby wérod nich znalazty sie prace wybitne.

1C. A. Anderson and M. Zelény (eds.), Logic, Meaning and Computation,
Kluwer 2001, s. xii.
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Wedlug mnie najwazniejszymi osiggnieciami logicznymi dwu-
dziestego wieku o mocnym wydzwieku filozoficznym sa:

(H) Stworzenie metody formalno—aksjomatycznej przez Hilberta.
(TS) Twierdzenie Skolema-Lowenheima.

TT) Twierdzenie Tarskiego o niedefiniowalnosci prawdy.

TC

)
(TT)
(TG) Twierdzenia Godla o niezupelnosci (TG1, TG2).
(TC) Teza Churcha.

Sciste twierdzenia (TS), (TT) i (TG) w spos6b zaskakujacy
ograniczaja metode Hilberta obiecujaco rozwiniecta przez Tarskie-
go (definicja prawdy) i Godla (twierdzenie o pelnosci). (TC) jest
kolejnym ’zaskoczeniem’ dzialajacym na korzy$é (H). O ile (TC)
jest prawdziwa, to przynajmniej dla jednego pojecia intuicyjnego
— ’funkcji obliczalnej przez algorytm’ — da sie podaé adekwatna
i formalna charakterystyke. Dodatkowo pomiedzy (TG1) a (TC)
zachodzi nastepujacy nietrywialny zwiazek?:

~(TG1) = ~(TC)

(TC) jest jedynie teza, bo nie posiada dowodu. Niektérzy sa-
dza, ze jej $cisty dowdd nie jest mozliwy. Wiadomo natomiast, jak
(TC) sfalsyfikowaé. Osobiscie przypuszczam, ze (TC) jest twier-
dzeniem pewnej nieistniejacej jeszcze nauki, na gruncie ktorej
znajdzie empiryczne uzasadnienie. Ma to byé¢ nauka o podmio-
cie i do tego powinna mieé charakter empiryczny. Uzyty powyzej
zwrot 'mocny wydzwiek filozoficzny’ w odniesieniu do osiggnieé
logiki mozna teraz wyrazi¢ nastepujaco: tym wynikom logicznym
odpowiadajg twierdzenia nauki o podmiocie.

2Nazywam go nietrywialnym poniewaz nie zaktada sie w dowodzeniu tego
okresu warunkowego falszywosci (TG1). Por. S. C. Kleene, ,Reflections on
Church’s Thesis”, Notre Dame Journal of Formal Logic, 28 (1987), ss. 490—
498.
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Dobrze rozumiem, ze kto$§ moze pomysleé¢, iz autor tych zdan
jest 'mawiedzony’. Dlatego wespre sie autorytetem wielkiego Hil-
berta. Juz w odlegltym roku 1905, w nieopublikowanym wyktadzie
pt. Logische Principien des mathematischen Denkens, postulowalt
on istnienie nauki metodologicznie wczes$niejszej od matematy-
ki i nawet sformutowal w przyblizeniu jeden z jej aksjomatéw.
Ow aksjomat nazwal Aksjomatem Myslenia (Aksjomatem Istnie-
nia Inteligencji). Wydaje sie, ze jego tres¢ mozna wyeksplikowaé
w nastepujacy sposéb>:

Ja istnieje i mysle rzeczy (czy tez o rzeczach).

Ja moge te myslane rzeczy oznaczaé¢ za pomocg prostych
znakow.

Ja moge te znaki zawsze jednoznacznie rozpoznac.

Ja myélac operuje pomyélanymi rzeczami za pomoca ich
oznaczen.

Ja moge prawa tego operowania poznal przez samo—
obserwacje.

Ja moge te prawa zupelnie opisac.

Ze wzgledu na (TG1) punkt szésty (i czwarty) podanej wy-
zej Hilbertowskiej charakteryzacji podmiotu wydaje si¢ trudny do
zaakceptowania. Z dowodu (TG1) i koncepcji maszyny Turinga
mozna wywiesé taki oto wniosek?:

(TGY’) Dla dowolnej maszyny Turinga T M, istnieje ta-

ka maszyna Turinga T My, ktora zastosowana do
maszyny Turinga TM (ktéra ma wyliczaé sa-
me prawdy arytmetyki i Zadnego falszu) znajdzie
prawde arytmetyki opuszczong przez T M.

3 Aksjomat ten wymaga jeszcze wielu badan.

4K. Gédel, ,,On formally undecidable propositions of Principia Mathema-
tica and related systems. 1", [w:] J. van Heijenoort (ed.), From Frege to Gédel,
ss. 596-616; S. C. Kleene, Introduction to metamathematics, Van Nostrand
1952, pragraf 60.
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A stad juz tylko krok do twierdzenia, iz:
(TG1”) Podmiot myslenia Hilberta nie istnieje.

Ale (TG1”) nie nalezy do logiki (metalogiki), lecz do owej postu-
lowanej nauki.

Numer czasopisma, ktéry oddajemy do rak Czytelnika, zawie-
ra jedenascie artykuléow oraz cztery recenzje. Omowie je krotko
w kolejnoéci, w jakiej zostaty opublikowane.

Artykutly zostaly utozone w taki sposéb, aby najpierw przybli-
zy¢ Czytelnikowi sama posta¢ Kurta Godla. Czyni to znakomicie
Pan Tomasz Furman, opisujac dzieje zycia i gtdwne fazy rozwoju
naukowego austriackiego logika. W duzej mierze artykul ten opie-
ra sie na ksiazce Dawsona, ktérej recenzja zamieszczona jest takze
w tym numerze Semina Scientiarum.

Siostra Teresa Obolevitch zapoznaje nas z waznymi (i z dzi-
siejszej perspektywy 'nieortodoksyjnymi’) pogladami filozoficznym
Godla. W szezegdlnosci rozwazane sa zatozenia filozoficzne w opar-
ciu o ktére tworzyt Godel i postawione zostaje pytanie o implikacje
filozoficzne twierdzen o niezupeklosci.

Artykul Pani Anny Brozek jest préba odpowiedzi na pyta-
nie: czy i w jakim sensie twierdzenia Godla zadaty $miertelny cios
programowi Hilberta? Mozemy przeéledzi¢ intuicyjna zawartosé
dowodu pierwszego twierdzenia o niezupelnosci i dowiedzieé sie,
dlaczego Godel nie uwazal, ze zanegowal program Hilberta catko-
wicie. Pani Brozek prezentuje takze recenzje ksiazki K. Wojtowicza
Platonizm matematyczny.

Zdecydowanie najbardziej formalny charakter ma artykut Pa-
na Leszka Wronskiego, w ktérym elegancko podane zostaly Sciste
dowody obu twierdzen Goédla z warunkéw Bernaysa—Loba oraz
pokazano na przyktadzie, jakie klopoty formalne moga wyniknaé
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z nieuwaznego postugiwania sie formula wyrazajaca niesprzecz-
no$é¢ arytmetykid.

Nastepny artykul rozpoczyna serie pieciu prac, w ktérych mto-
dzi filozofowie prezentuja swoje wlasne uwagi na temat tytutowych
twierdzen.

I tak, Pan Robert Piechowicz zastanawia si¢ nad tym, jakie ce-
chy twierdzen matematycznych sprawiaja, ze twierdzenie staje sie
atrakcyjne matematycznie. Rozwaza trzy cechy twierdzenia Godlas:
kontekst filozoficzny, ogdlnosé twierdzenia i jego paradoksalno$é.
Ten sam Autor w dziale recenzji omawia niedawno wydana ksiazke
S. Krajewskiego o twierdzeniu Godla.

Pani Anna Tomaszewska rozwaza tzw. argument Lucasa prze-
ciwko mechanicyzmowi, czyli jedna z najczedciej omawianych filo-
zoficznych konsekwencji twierdzen Godla. Przytacza zarzuty naj-
czesciej formutowane pod adresem Lucasa i w szczegblnodci roz-
waza jeden z nich wykazujacy, ze argument Lucasa jest sprzeczny.

Pan Pawel Rojek zapoznaje nas z rozwazaniami rosyjskiego
logika i filozofa W. I. Moisiejewa na temat podobnej struktury
generowania zbioréw w antynomii Russella i zdan godlowskich.
Autor prébuje zastosowal te rozwazania do rozwazan z filozofii
tradycyjnej — doktadnie filozofii Absolutu®.

Artykul Pana Pawla Polaka ma szczegblny charakter. Prezen-
tuje samodzielne spostrzezenia na temat: jakie przymioty musi
posiada¢ podmiot, aby stworzy¢ system formalny? Jest to zagad-
nienie, ktére zaproponowalem Autorowi. Myé$le, ze w kontekscie
pierwszej czesci niniejszego wstepu tatwiej bedzie zrozumieé sens
tych ciekawych spostrzezen.

Artykul autorstwa Pana Wojciecha Zaluskiego omawia role, ja-
ka odegraly Aksjomat Determinacji i Aksjomat Wyboru w rozwa-
zaniach na temat Hipotezy Continuum. Hipoteza ta jest zdaniem

5Przy czytaniu trzeba zwrécié¢ uwage na to, ze w pracy termin ’funkcje
rekurencyjne’ znaczy ’funkcje cze$ciowo rekurencyjne’.

SPraca ta zostala napisana w czasie pobytu naukowego Autora na uniwer-
sytecie w Woronezu (Rosja).
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niezaleznym od aksjomatyki ZFC, a zatem szczegblnym przykla-
dem dla pierwszego twierdzenia Godla. Artykul ma za zadanie
popularyzacje tych bardzo trudnych zagadnien.

Pani Maria Piesko w kolejnym artykule prébuje spojrzeé¢ na
wyniki Godla w kontekscie 'programu’ Leibniza. Pojawia sie przy
tej okazji ciekawy watek ujecia zdan godlowskich w takich katego-
riach filozoficznych jak a priori oraz analitycznosé. Ta sama Au-
torka w jednej z recenzji bez zadnej litodci rozprawia sie z ksiazka
J. Casti, W. Pauli, Gidel. Zycie i logika.

W ostatnim artykule Pan Ryszard Philipp z szerokiej perspek-
tywy omawia spor o to, czy umysl jest maszyna, czy tez nig nie
jest. Bazuje przy tym na twierdzeniach limitacyjnych, do ktérych
nalezy (TG1) i (TG2).

Na koniec chciatbym podkredlié, ze Autorzy prac — mlodzi fi-
lozofowie — studiuja zagadnienia bardzo trudne, wymagajace du-
zej starannosci i pracowito$ci. Mozna przypuszczaé, ze ludzie ci
to przyszte pokolenie profesoréw, ktorzy za jakis czas beda pro-
wadzi¢ wlasne katedry. Ich dynamiczny rozwdj intelektualny jest
dobrym prognostykiem dla polskiej filozofii, z czego sie bardzo cie-
sze. Chce w tym miejscu podzickowaé im za mozliwosé i zaszczyt
prowadzenia dla nich zajec.

Adam Olszewski



